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leischen Raumes GS, die in Abschnitt 17 mit der Herleitung von
Ableitungsgleichungen und in Abschnitt 18 mit der Erstellung

von Integrierbarkeitsbedingungen fortgesetzt wird. Die Abschnitte
19 und 20 sind der Normalkrimmung und den Krimmungslinien be -
ziehungsweise der Theorie der Schmieglinien gewidmet; in Ab -
schnitt 21 wird abschlieflend ein galileisches Analogon zur

Formel von LAMARLE fiir die GAUSS'sche Krimmung von Regelflichen

angegeben.

An dieser Stelle soll Herrn Prof. Dr. H. SACHS fiir wertvolle

Hinweise und anregende Diskussionen gedankt werden.
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Im folgenden bendtigen wir auch den Begriff der Bealhiung
zweler LEbenenkugeln I(1 und K, (5.8) : K1 und K, bertithren sich
genau dann, wenn dies fiir ihre Trdgerkreise der Fall ist, was

durch t* = 0 in (5.71) und dazu t = 0 in (5.10) gekennzeichnet

ist.

Abbildung 3 : Abstand zweier Ebenenkugeln

gemdfB (A)












sches Urbild ein uneigentlicher Punkt zweiter Art zugewiesen.
Der um diese uneigentlichen Punkte erweiterte parabolisch af-
fin - axiale Raum Asp soll kondisch abgeschlossener parabolisch-
afhin - axdaler Raum ABP* heiflen; analog ist der zugehdrige ko~

nisch abgeschlossene galileische Raum 63* definiert.

Zu den Kreisen des Asp* bzw. des GS* sind im Sinne der M-
biusgeometrie neben den {sofropen Kredsen auch alle Geraden
bis auf die absolute Gerade f zu z#hlen; die euklidischen Krei-

se und die Fernkreise sind hingegen keine Mébiuskreise.

























































festgelegte Fernkurve Cu Da in der Fernebene w die eukli-
dische Metrik herrscht, kann diesbeziiglich die Krimmung k(x)
von c berechnet werden. Wir finden

tt tt e it —E(‘X)
k(}() - 7 (X)'Z (X) -y (X)'Z (X) = ] (10.15)
[y () Pzt (x) 21372 ()

k(x) wird wie {iblich kondsche Kadmmung der Raumkurve c¢ im re-

guldren Punkt P genannt.

Die Kurven konstanter konischer Krimmung nennen wir Bé-
schungsfinden des galileischen Raumes GS' Wie im Flaggen -
raun 1,0%) (vgl. H. BRAUNER [14, S. 137]) gilt, daB ihre
Tangenten im allgemeinen keinen festen Winkel mit einer fes-
ten Bezugsebene einschlieflen. Sie sind dadurch gekennzeichnet,
dal ihre Tangenten zu einer nichtisotropen Geraden g konstan-
te Neigung besitzen. Die Fernkurve <, des Richtkegels ist ein
Fernkreis mit dem Fernpunkt Gu von g als Mittelpunkt : FaBt
man ¢ als Fernkreis in einem geeignet gewidhlten euklidischen
Raum E. sowie Gu und £ als orthogonale Richtungen im ES auf,
so sind die B&schungslinien zur festen Richtung g im eukli-
dischen Raum ES und im galileischen Raum GB identisch. Eine
ausfiihrliche Diskussion der B&schungslinien des galileischen
Raumes GS kann daher unterbleiben. TFir den euklidischen Fall
vergleiche man etwa die von W. WUNDERLICH in [72] angegebene

Literatur.

Wir bewelsen nun den folgenden Fundamentalsatz der Kurven-

theornie des galiledlschen Raumes GB

SATZ 10.2: Im Infervall T € R (0 C 1) sed 4(8) edne C] - Funk-

tion und gls) edine Funktion aus C mit 4{s) =2 0 fdn alle 5 € I;









im Punkt PO nach der ebenen Kurve ¢

X = x - 2L
{ (10.22)
Foo =y - LERR

die in der Umgebung von PO die Darstellung

(10.23)

besitzt. Fur die Kriimmung »(0) der ebenen Kurve ¢ im Punkt P0

finden wir so

[

w(0) = Z.u(0), (10.24)

=

womit als Anaologon zu einem Satz von BELTRAMI (vgl. [ 8, S.

311) der folgende Satz bewiesen ist

SATZ 10.3: Die Knrlimmung n des Schnittes ¢ ediner Torse mit einex
Schmiegebene ihrer zuldssdgen Gratlinie ¢ Ln einem reguldren

Punkt Po betrdgt im Punkit P, genau % derw Kadmmung n von ¢ An Py

Die zuldssige Raumkurve c¢ (10.20) besitzt im Punkt PO den

,r . *
Kiiimmungshrheds R

y = %0 52, (10.25)
durch den die einparametrige Schar von Punktkugeln
W(0) Aux® = 2.A.y = 2.2 = O (A € (=w,+=)) (10.26)

hindurchgeht, deren Spitzen S durch

(0:0:1:-2) (10.27)






















































TYP A

Wir konnen voraussetzen, dall die Fldche nur isolierte iso-
trope Erzeugende trdgt, die wir im folgenden von unseren Be -
trachtungen ausschliefen. Es kann daher a(x) in einem Inter-

vall 11 C I CcR zu

a(x) = (1, a,(x), az(x)) (14.2)

normiert werden. Die Fernkurve @u von @ besitzt dann die Dar-

stellung
(O:1:a2(x):a3(x)), (14.3)

womit die asymptotische Ebene der Erzeugenden e(x) (x = konst,

€ 11) den Pol
Au(x)...(O:O:aZ'(x):as'(x)) (14.4)

besitzt; im folgenden bezeichnen wir mit Strichen Ableitungen
nach der Bogenlinge x der Leitkurve. In einem beliebigen Punkt P

(x = x u = uo) der Erzecugenden e(xo) wird die Tangential-

O’

ebene Tp von @ bekanntlich von

ng(xo,uo) = (1T,y'(x),2" (x))+u,. (0,2, (x ),a" (x))

fund g (x_,u ) = (1,a,(x),a5(x,)) (14.5)
aufgespannt. Als Pol TP von Ty, erhalten wir damit

TP. L {0:0:y! (XO)“aZ(XO)+uo'a2‘ (XO) : (14.6)

P - T
1z (xo) dS(Xo)+uo'a3 (xo)),
der genau fir die durch

A(xo) = det [g'(xo),a(xo),éi(xo)] = 0 (14.7)
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